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NEJEDNAKOSTI 1

Zadaci za 1. 1 2. razred

Salem Malikié

Zadatak 1. Ako su a,b, c pozitivni realni brojevi dokazati nejednakost

) + () + () =)
b+c c+a a+b) 4

(Uputa: koristiti nejednakost izmedu aritmeticke i kvadratne sredine)

Zadatak 2. Dokazati da za pozitivne realne brojeve a, b, ¢ vrijedi ne-

jednakost

ab ca cb
—+—+—2>a+b+c
& b a

Zadatak 3. Ukoliko su a,b i ¢ pozitivni realni brojevi takvi da je
a + b+ ¢ = 6 dokazati nejednakost

av'be + by/ac + cVab < 12

Zadatak 4. Dokazati da za sve realne brojeve z i y vrijedi nejednakost

2?4+ 2xy + 3y* + 224+ 6y +3 >0

Zadatak 5. Neka su x, y i z nenegativni realni brojevi takvi da je
r + vy + z = 1. Naéi najmanju mogucu vrijednost izraza x + y> + 2.

Zadatak 6. Dokazati da za sve pozitivne realne brojeve a,b i ¢ vrijedi
nejednakost

ab + be + ca > \/3abe(a + b + ¢)
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Zadatak 7. Ukoliko su a, b, ¢ pozitivni realni brojevi ¢iji je zbir jednak
1 dokazati da je:

a) (a+bc) (b+ac) (c+ ab) =
b) (£+1)(Z+1)(5+1)>64

Zadatak 8. Ako su a,b,c pozitivni realni brojevi takvi da je abc = 1
dokazati da vrijedi nejednakost

a b c

@i D0+ GrDerD) TerDar =

] w

Zadatak 9. Dokazati da za pozitivne realne brojeve x, y vrijedi nejed-
nakost .2 32—y
>
r+y - 4
a potom dokazati da za pozitivne realne brojeve z,y, z vrijedi nejed-
nakost

3 Y3 23 STy tyz oz

+ + Z
r+y y+z z4+x 2

Zadatak 10. Ukoliko su a , b1 ¢ pozitivni realni brojevi takvi da je
a? + b% + ¢ = 3abe, dokazati nejednakost:

a N b n c 9
b2c2  c2a?  a?h? — a+b+c

Zadatak 11. Dokazati da za pozitivne realne brojeve a,b i ¢ vrijedi
nejednakost

1 n 1 N 1 S 27
bla+b) cb+c) alc+a) = 2(a+b+c)?

Zadatak 12. Ukoliko su a,b,c i d pozitivni realni brojevi dokazati
nejednakost

a—b+b—c+c—d+d—a>0
b+c¢c c¢c+d d+a a+b—
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Zadatak 13. Ako su a,b,c pozitivni realni brojevi dokazati nejed-
nakost

b b 1 1 1
a —+ n +c+c+a22< >

2 T2 T PR

Zadatak 14. Ukoliko su x , y i z pozitivni realni brojevi takvi da je
xyz = 1 dokazati nejednakost:

+z z+4x x+
Y L Y

i iR

>Vr+y+vz+3

Zadatak 15. Ukoliko su a,b i ¢ pozitivni realni brojevi dokazati ne-
jednakost

2a n 2b N 2¢ +b+
a?+bc b2+ ca 62+ab_bc ab




