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PRVI RAZRED

Zadatak 1. Neka je § = ZE’ gdje su a, b, c realni brojevi razli¢iti od
nule. Dokazati da je tada

1 1 1
a2b202< +b3+ >=a3+b3+63

Rjesenje: Nekaje ¢y =2 =~k Tadajeb=ckia=0bk=ck k= ck?
pa je

1 1 1 1 1 1
272 2 274 272 2
abc< —I—@—F—)—c/{:ckc <c3k6+c3k3+_>_

1+ k3 + kS
516 <%> = (L4 K+ £5) = (0)* + (ck)® + (ch?)’ =

=S+ +dd =+ +3

i ovim je dokaz zavrsen.
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Zadatak 2. Ako su a,b,c,d pozitivni realni brojevi dokazati da vri-
jedi nejednakost

a® 4+ 0% + 8+ d° — 6abed > —2

Kada se dostize znak jednakosti?

Rjesenje: Data nejednakost je ekvivalentna sa
a® 4+ 0° 4+ + d° + 2 > 6abed
Na osnovu nejednakosti izmedu aritmeticke i geometrijske sredine je
A+ 0+ d 2=+ + 11>
6vas - b6 -c6-db.1-1 = 6abed

pa je ovim dokaz zavrsen.
Da bi se dostigao znak jednakosti mora (zbog posljednje nejednakosti)
biti

A== =d =1

sto implicira da mora biti a = b = ¢ = d = 1. Nije tesko provjeriti da
se za ovu cetvorku zaista dostize znak jednakosti.
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Zadatak 3. Neka je ABCD paralelogram a M sredina stranice DC.
Ako M lezi na simetrali ugla DAB odrediti vrijednost ugla AM B.

Prvo rjesenje: Neka je ZBAD = «. Zbog DC' || AB je
/BAM = ZAMD = /DAM = %

pa je trougao DAM jednakokraki
i DM = DA i /DMA = £.
No tada je i trougao MCB jed-
nakokraki jer je

MC =MD = DA = BC

pa je (koristimo i ZBCM =
/BCD = /DAB = a)

180° ~ ZBOM _180° —a _ .\, «

LOMB =/ZCBM =
¢ ¢ 2 2 2

Sada lagano racunamo

LAMB =180° — LZAMD — ZCMB = 90°.

Drugo rjesenje: Neka je N sredina stranice AB.Analogono kao u

prvom rjesenju zakljucujemo da je trougao ADM jednakokraki. Dalje
imamo da je DM = AN i DM || AN pa je ADMN paralelogram
odakle slijedi da je MN = AD i DM = AN pa je

MN =AD =DM = AN = NB
aiz MN = NA = NB slijedi da je trougao AM B pravougli i
LZAMB = 90°.
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Zadatak 4. Rijesiti jednacinu

P’ +pgtq =0’

gdje su p i g prosti a r prirodan broj.

Rjesenje: Ocigledno jer > pir > ¢q. Data jednacina je ekvivalentna

sa

(p+q)* —pg =1

odakle slijedi
p+g—r)p+ag+7)=0pg
Kakosupigprostiip+q¢—r<p+q+rip+qg—r <min{p,q} to
mora biti
ptq—r=1 pt+q+r=pq
Iz prve jednacine je r = p 4+ ¢ — 1 pa uvrstavajuci u drugu imamo

2p+ 29 — 1 =pq

sto je ekvivalentno sa

(p—2)(¢g—2)=3

odakle slijedi p =5, ¢g=31ilip=3, ¢ =5 a u oba slucaja jer = 7.
Dakle sva rjesenja date jednacine su

(pyq,r) =1(5,3,7),(3,5,7}
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DRUGI RAZRED

Zadatak 1. Uprostiti izraz

1 N2, 1 1 1 1 1\ 73
(az2+y2> (:1: +y )+2(x 2+y2> <x2+y2) , r,y >0

Rjesenje: Imamo
(517é + ?J%)_Q (zh+y ) +2 (a:_é + y—§> (x5 + yé)_g —
T+y 2(x+y) _
xy(ﬁ+\/§)2 @(ﬁ+\/§)3
@ty (Ve vh) +2(@+y) VT
vy (VT + /7))
VE 4 3VE I+ 3VET + T
vy (Vi + /)"
(Ve+ve) _ 1
vy (VZ+vg)° Ty
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Zadatak 2. Odrediti sve trojke p < g < r prostih brojeva takvih da
jep+q=ri(r—mp)(q—p)—27p je potpun kvadrat.

Rjesenje: Najprije uocimo da, zbog jednakosti p + ¢ = r, sva tri
broja p,q,r ne mogu biti neparni sto implicira da je barem jedan od
njih paran i kako je rije¢ o prostim brojevima to on mora biti jednak
2. Zbog p < q < r je ocigledno p = 2. Sada trebamo odrediti brojeve r
iqtakve dajer =24 qidaje

(r—=p)(@¢—p)—27p=(r—2)(¢—2)— 54

potpuni kvadrat a uvrstimo li u posljedjem izrazu r — 2 = ¢ trebamo
odrediti sve proste brojeve ¢ takve da je

¢(¢—2)—54=F
za neki nenegativan cio broj k. Posljednja jednakost je ekvivalentna sa
(g—1)> =55 = k?

odakle slijedi
(q—1—Fk)(¢q—1+k)=055

Kako jeq—1—k < qg— 1+ k to imamo dvije moguc¢nosti i to

g—1—k=1 g—1+k=55

g—1—-—k=5 qg—1+k=11
U prvom slucaju je
g—1—-—k+q—1+k=14+55
odakle slijedi ¢ =29 i » = 31 a u drugom slucaju je
g—1—k+q—1+k=5+11
odakle slijedi ¢ = 9 §to nije prost broj pa u ovom sluc¢aju nemamo
rjesenja.
Dakle (p,q,r) = (2,29, 31) je jedino rjesenje.
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Zadatak 3. Neka je M sredina stranice DC kvadrata ABC'D a K
podnozje normale iz A na BM. Dokazati da je ZDAK = ZDK A.

Rjesenje: ’
Neka je ZBMC = ¢. Uocimo D M C
da su pravougli trouglovi BMC
i AMD podudarni (po pravilu
SUS) pa je

/AMD = /BMC = ¢.

Imamo da je A B
LADMA+ZAKM = 90°490° = 180°
pa je cetverougao DAK M tetivan odakle slijedi
LDKA=/DMA = .
Iz istog cetverougla imamo

LDAK =180° — LZKMD = 180° — (180° — ¢) = ¢
Dakle, /ZDAK = o = ZDK A pa je ovim dokaz zavrsen.
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Zadatak 4. Prirodan broj N se sastoji od cifri 1,2, 3,4,5,6,7. Ako
je poznato da se cifra ¢ pojavljuje tacno 4 - ¢ puta u dekadskom zapisu
od N | zasvako i = 1,2,...,7 (tj. cifra 1 se pojavljuje 4 puta , cifra
2 se pojavljuje 4 - 2 = 8 puta,. .., cifra 7 se pojavljuje 7 - 4 = 28 puta)
dokazati da N nije potpun kvadrat.

Rjesenje: Suma cifara broja N je jednaka

444-2-24 ... 44-7-7T=4(1"+2°+...+7°) =560 = 2 (mod 3)

pa broj N daje ostatak 2 modulo 3 te stoga ne moze biti potpun
kvadrat (poznato je da potpuni kvadrati mogu davati samo ostatke 0
i 1 modulo 3).
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TRECI RAZRED

Zadatak 1. Odrediti broj ¢t € R takav da je f(t) = t ako je f(z)

dato sa
f (.T) — 5 . 21‘71+\/I272 _ 4:L‘+\/I272 _|_ 6 + T

Rjesenje: D.P.22-2>0 & 1z € (—00,—2)U|[2,+00).
Jednacina f(t) =t je ekvivalentna jednacini

5 . 21’71+\/I272 . 4x+\/x272 + 6 — O =
5. 2x—l+\/x2—2 . 2—1 . 22(x+\/172—2) +6=0

Smjenom
2THVEE2 — 25

i mnozenjem jednacine sa 2 ona prelazi u oblik
22 =5z —12=10

a rjesenja posljednje kvadratne jednacine su z; = —% 129 =4.
Rjesenje z; ocigledno ne dolazi u obzir jer je negativno a za z = 4

imamo da je
Qe VT2 _

odnosno
r+\Vat—2=2

Vazi—2=2—-z

a nakon kvadriranja nalazimo da je x = 2.

2
Stoga je trazeni broj ¢ jednak %

odakle slijedi
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Zadatak 2. Neka je S skup od 10 prirodnih brojeva takav da je
suma svih njegovih elemenata jednaka 62. Dokazati da je proizvod
svih elemenata skupa S djeljiv sa 60.

Rjesenje: Da bi proizvod svih elemenata skupa S bio djeljiv sa 60
dovoljno je dokazati da u njemu postoje: jedan broj djeljiv sa 3, jedan
broj djeljiv sa 4 i jedan broj djeljiv sa 5.

Dokazimo najprije da postoji broj djeljiv sa 3. Pretpostavimo suprotno
tj. da niti jedan od elemenata skupa S nije djeljiv sa 3. Tada brojevi
3,6,9, 12 sigurno nisu elementi skupa S pa je suma njegovih elemenata
barem

1+24+445+7T+84+10+11+13+14 =75> 62

sto je u suprotnosti sa uslovom zadatka pa je nasa pretpostavka netacna
tj. postoji elemenat skupa S djeljiv sa 3. Slicno dokazujemo da u .S
postoje elemenat djeljiv sa 4 kao i elemenat djeljiv sa 5. Naime ako ne
bi postojao elemenat djeljiv sa 4 tada 4,8,12 sigurno nisu u S pa bi
suma njegovih elemenata bila barem
1+424+34+54+64+74+9+10+ 11413 =67 > 62

a ako ne bi postojao elemenat djeljiv sa 5 tada 5,10 nisu elementi od
S pa bi suma njegovih elemenata bila barem

1+24+34+44+6+7+8+9+11+12 =063 > 62

i u oba slucaja bi imali kontradikciju sa uslovom zadatka. Ovim je
dokaz zavrsen.

10
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Zadatak 3. Nadi sve parove (a,b) prirodnih brojeva koji zadovol-
javaju jednakost

ab = NZD (a,b) + NZS (a, b)
gdje NZD (a,b) oznacava najveéi zajednicki djelilac a NZS (a,b) naj-
manji zajednicki sadrzilac brojeva a i b.
Rjesenje: Neka je NZD (a,b) = d. Poznato je da je tada a = da; i
b= db; a NZS (a,b) = dayb;. Tako gonja jednakost postaje
d*arby = d + daiby
te nakon dijeljenja sa d imamo
da1b1 =1+ a1b1

Odavdje slijedi
aq (dbl — bl) =1

Sto je oc¢igledno moguce samo ako je a; = 1. Analogno se dokazuje i da
jebi=1pajea=0=dizbogdaiby =1+ a;b; imamo

d=14+1=2

Dakle, jedino rjesenje date jednakosti u skupu prirodnih brojeva je
a=>b=2.

1"
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Zadatak 4. Tacka M je presjecna tacka dijagonala kvadrata ABCD.
Tacka F je simetricna tacki M u odnosu na tacku C' (tj. E je tacka na
produzetku MC| preko vrha C, tako da je CE = CM). Sa S ozna¢imo
tacku u kojoj krug opisan oko trougla BDE sijece dijagonalu AC' i
S # E. Dokazati da je S sredina segmenta AM.

Rjesenje 1. Neka je duzina
stranice kvadrata jednaka a. Tada

je AC = av/2 = ME. Iz pravou- E
glog trougla EM B lagano racu-
namo BE = \/ga. Kako je

DBE ocigledno jednakokraki to p

jei DE = \/ga. Centar opisane
kruznice trougla EDB lezi na
simetrali stranice DB a kako je
M E simetrala stranice DB to sli-

jedi da je ES precnik pomenute

kruznice i on je jednak (po for-
muli 2R = 4%) A B

\/ \faa\/_ 5\/5

= —a

a2a\/_ 1

pa sada imamo

AS:AE—ES:;L Q—Zaﬁ:%aﬂzATM

a iz posljednje jednakosti direktno slijedi da je S sredina segmenta AM.

Rjesenje 2. Analogno kao u prvom rjesenju zakljucimo da je ES
precnik kruznice opisane oko trougla BDFE pa je ZSBE = 90°. 1z toga
slijedi da su pravougli trouglovi BMFE i BM S sli¢ni odakle nalazimo
MB ME
MS MB

12
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a odavdje je
2
av/2
MB? (T) _av2  AM
ME — /2 4 2
odakle direktno slijedi da je S sredina segmenta AM.

MS =

13



www.umtk.info

CETVRTI RAZRED

Zadatak 1. Tri broja, ¢iji je zbir 93, ¢ine geometrijski niz. Njih
mozemo, takoder, posmatrati i kao prvi, drugi i sedmi ¢lan aritmetickog
niza. Naci te brojeve.

RjeSenje: Prema uvijetu zadatka je a; = by, as = by - q i ay = by - ¢°.
Odavde imamo
d:ag—alzbl(q—l)
6d=a2—a1261 (q2—1)

Mnozeéi prvu jednakost sa 6 dobijamo da je
6d = 6b (¢ —1) =b (¢* — 1)

Jasno je da je by # 0 jer bi u suprotnom imali a; = as = a7 = 0 $to je
u suprotnosti sa a; + as + ay = 93, pa nakon dijeljenja sa b; iz gornje
jednakosti imamo

6(g—1)=¢" —1
odakle je

(¢—1)(g—5)=0
pajeq=11iliqg=>5.
Iz uvjeta by + big + bi1g> = 93 dobijamo by = 3 za ¢ = 5 ili by = 31 za
q=1.
Konaé¢no dolazimo do trojki

(al, a9, CL3) = {(3, 15, 75) y (31, 31, 31)}

koje su rjesenja (lagano se provjerava) datog problema.

14
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Zadatak 2. Ako su a,b,c pozitivni realni brojevi ¢iji je proizvod
jednak 1 dokazati da vrijedi nejednakost

2(a*+ b0+ ) +a+b+c>6+ab+bc+ca

Kada se dostize znak jednakosti?

Rjesenje: Na osnovu nejednakost izmedu aritmeticke i geometrijske

sredine je
a’ + b+ 2 > 3Va2h22 = 3

a+b+c>3Vabe=3

Poznato nam je da je a® + b*> + ¢ > ab + bc + ca a jedan od nacina da
se ovo dokaze je (ponovo koristimo nejednakost izmedu aritmeticke i

geometrijske sredine)
G e +02+a2

9 2 9
b >
a”+ 0" +c 5 + 5 5 >

2V a?b? 2vVbic2 2/ c2a?
5 + 5 + 5 = ab+ bc + ca

Sabiraju¢i gornje tri nejednakosti dobijamo trazenu nejednakost.

Da bi se dostigao znak jednakosti mora, zbog primijenjene nejednakosti
izmedu aritmeticke i geometrijske sredine, biti a = b = ¢ = 1 i nije
tesko provjeriti da se za ovu trojku zaista dostize znak jednakosti.

15
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Zadatak 3. Neka je M sredina stranice AB a N sredina stranice AC
jednakostrani¢nog trougla ABC. Na produzetku duzi M N preko vrha
N uzeta je tacka P takva da je MN = NP (dakle N je sredina duzi
M P). Neka je D podnozje normale iz tacke N na AP a () presjetna
tacka pravih ND i BC. Dokazati:

a) PA 1l AB

b) DQ = %BC

Rjesenje: a) Neka je duzina stranice trougla ABC' jednaka a. O¢igledno
je MN srednja linija trougla ABC pa je MN = 3. Zbog izbora tacke
Pjei NP =gpaje AN = NP = 3 tj. trougao AN P je jednakokraki.
Kako je MN || BC toje ZMNA = ZBCA = 60° paje ZANP = 120°.
Iz ovoga slijedi da je u jednakokrakom trouglu ANP ZNAP = 30°.
(Ovo se moglo dokazati i na

sljede¢i nacin: Buduéi da se

u cetverouglu M APC' dijagonale

polove to je on paralelogram pa je D
LOAP = LZACM = 30°)

Sada racunamo

/PAB = /PAM = /PAN+/NAM
= 30° + 60° = 90°
tj. PA 1L AB.

b) Trougao ADN je polovina jed- ° q c
nakostrani¢nog trougla pa je

py AN _a
2 4

a kako su QD i BA okomite na AP to je @D || AB pa je NQ || AB i
imamo da je N sredina od AC pa je N(Q srednja linija trougla ABC
Sto implicira da je

AB «a
N = — = —
@ 2 2
Sada imamo
a a 3 3
DO =DN+NQ=—-—+—-—=—-a=-B
¢ FNQ=7+5=30=38C

16
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Zadatak 4. U skupu prostih brojeva rijesiti jednac¢inu

Pt =5+ 5+ pi + 3+ g

RjesSenje: Lagano je provjeriti da za prozivoljan prirodan broj x vri-
jedi 22 = 0 (mod 3) ako je x = 0 (mod 3) i > = 1 (mod 3) ako je
z =1 (mod 3) ili x = 2 (mod 3). Dakle kvadrat nikada ne moze davati
ostatak 2 pri dijeljenju sa 3. Ukoliko pretpostavimo da niti jedan od
brojeva po, ..., pg nije djeljiv sa 3 tada je

p; =ps+p;+pi+p:+p;=5=2 (mod 3)

Sto je zbog prethodnog razmatranja nemoguce odakle slijedi da je bar
jedan od pomenutih brojeva djeljiv sa 3 i bududi da je rije¢ o prostim
brojevima to on mora biti jednak 3. Bez narusavanja opstosti mozemo
uzeti da je pg = 3 i sada dolazimo do jednacine

Pt =15+ P53+ pi+p3+ 9
Ako je x neparan broj tada je 22 — 1 = (z — 1) (z + 1) i kako je ovo
proizvod dva uzastopna parna broja to je on djeljiv sa 8 tj. ako je x
neparan broj tada je 22 = 1 (mod 8). Stoga, ukoliko su svi brojevi

po, ..., s neparni tada je svaki od njihovih kvadrata kongruentan 1 po
modulu 8 pa imamo

Pi=ps+pi+pi+pi+9=4+9=13=5 (mod 8)

Sto je u kontradikciji sa p? = 1 (mod 8) (broj p; ocigledno je veéi od
2 pa je samim tim neparan i stoga je njegov kvadrat kongruentan 1
modulo 8).
Dakle barem jedan od brojeva po, ..., ps; mora biti paran i neka je to
bez narusavanja opstosti broj ps. Tada je ps = 2 (jer je ps prost).Sada
imamo jednakost

Pt =ph+p3 i+ 13
Primijetimo da sva tri broja ps, p3, p4 ne mogu biti neparni jer bi tada
desna strana bila paran a lijeva neparan broj pa je bar jedan od ovih
brojeva paran i neka je to (ponovo bez narusavanja opstosti) broj ps.
Analogno kao maloprije mora biti p, = 2 pa dolazimo do jednakosti

Py =ps+p5+ 17

17
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Ako pretpostavimo da su oba py i p3 neparni tada je
PP=pa+pi+17T=1+1417=19 =3 (mod 8)

sto je nemoguce pa mora biti barem jedan od njih paran i neka je to
bez narusavanja opstosti broj p3. Tada je p3 = 2 i imamo

pi = pi+21

i kako je lijeva strana neparan broj to p, mora biti paran pa je py = 2
ipi=4+21=25 = p; =5.
Konacno, zaklju¢ujemo da su sva rjesenja date jednacine

(p17p27p37p47p57p6) - (57 27 27 27 27 3)

i sve permuatacije ove Sestorke u kojima 5 ostaje na prvom mjestu.

18
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PRVI RAZREDI:

Sifra Ime takmiéara Skola Br. Bod.| Mjesto
130 |Arnaut Mirza JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 38 1
129 |Nuki¢ Selma JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 38 1
140 [Nurkanovié Ajla JU GIMNAZIJA ,,MESA SELIMOVIC“ TUZLA 30 2
133 |Dedi¢ Muhamed JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 26 3
113 |Omerbegovié¢ Belma JU GIMNAZIJA ,,MESA SELIMOVIC* TUZLA 25 4
116 |Babi¢ Belma JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC“ TUZLA 24 5
145 |[Cizmi¢ Adis JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 23 6
114 [Muminovi¢ Emina JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 22 7
110 [Mami¢ Azra JU GIMNAZIJA ZIVINICE 22 7
108 |Ostrakovi¢ Mirsad JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 22 7
156 |Juki¢ Dzemal JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 21 8
154 |Gusi¢ Seid JU MS GRAPEVINSKO-GEODETSKA SKOLA TUZLA 21 8
160 [Dumonii¢ Anela JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 20 9
155 |Baiji¢ Adnan JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 20 9
127 [ljazovi¢ Ina JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 20 9
107 |Nakigevi¢ Ajdin JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 20 9
139 [Nurkanovi¢ Semin JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 20 10
159 [Tanki¢ Mahira JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 16 11
143 [Novali¢ Tarik JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 16 11
126 |Cani¢ Davor JU KSC ,SVETI FRANJO“ TUZLA 16 11
141 |Abdulahovié¢ Adnan JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA TEOCAK 15 12
118 |[Krdzali¢ Amina BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 15 12
134 |Altumbabi¢ Zlatan JU KSC ,SVETI FRANJO* TUZLA 14 13
109 |Gvozden Amra JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 14 13
122 |Baginovi¢ Said JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 13 14
157 |Omerovi¢ Aldin JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SAPNA 12 15
106 |Jukan Ajnur JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 12 15
165 |Muli¢ Ermina JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 11 16
151 [Jalmanovié Neira JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 11 16
142 |Mahmutbegovi¢ Emina |JU GIMNAZIJA ZIVINICE 11 16
128 |Mesa Suljo BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 11 16
125 [Hodzi¢ Amir JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 11 16
112 [Ramié Amar JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 11 16
102 |Halilovi¢ Suad JU MS ELEKTROMASINSKA SKOLA LUKAVAC 11 16
144 |Caji¢ Senada JU GIMNAZIJA LUKAVAC 10 17
136 |Baginovi¢ Bulzada JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 10 17
132 [ligi¢ Renata JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 10 17
115 |Kovagevi¢ Lejla JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 10 17
164 |Alji¢ Amina JU GIMNAZIJA ZIVINICE 9 18
161 [Osmi¢ Emina JU GIMNAZIJA LUKAVAC 8 19
158 |Omerbegovi¢ Samir JU MSS ZIVINICE 8 19
117 |Peji¢ Ivan JU KSC,SVETI FRANJO* TUZLA 8 19
167 [Pakovi¢ Martina JU MS ELEKTROMASINSKA SKOLA LUKAVAC 7 20
135 [|Haliléevié Mirza, JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 7 20
131 |Gurdi¢ Azra JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 7 20
148 |Bulji¢ Emir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA GRACANICA 6 21
120 |Mustafi¢ Osman JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 6 21
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124 |Eminagié¢ Armin, JU MS ELEKTROTEHNICKA S$KOLA TUZLA 5 22
166 |Vvoloder Ammar JU MS ELEKTROMASINSKA SKOLA LUKAVAC 4 23
153 |Cizmié Dzenita JU MS GRADEVINSKO-GEODETSKA SKOLA TUZLA 4 23
150 |Kovagevié Nermin JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 4 23
137 |Kovagevié Tarik BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 4 23
123 |Hasanbegovié Nedim, JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 4 23
119 |Pamukovi¢ Almedina JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC* GRADACAC 4 23
163 |Mustafi¢ Mejra JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA GRACANICA 3 24
146 |[Osmanovi¢ Kenan JU MS EKONOMSKO HEMIJSKA SKOLA LUKAVAC 2 25
105 |Jahi¢ Emina JU MSS ZIVINICE 2 25
104 |Bréaninovi¢ Muris JU MSS ZIVINICE 2 25
101 |Glibanovié Dino JU MS EKONOMSKO HEMIJSKA SKOLA LUKAVAC 2 25
168 |Hodzi¢ Refik JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA TEOCAK 1
162 [Mujanovic Ajsa JU MS TRGOVINSKA $KOLA TUZLA 1
152 |Bozi¢ Tijana JU MS ELEKTROMASINSKA SKOLA LUKAVAC 1
149 |Mahmutovi¢ Admira JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SAPNA 1
147 |Gradankié Mehdina JU MS TRGOVINSKA SKOLA TUZLA 1
138 |Suad Omerovi¢ JU MS TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA TUZLA 1
121 |Amir Karanovi¢ JU MS TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA TUZLA 1
111 |Mahovkié Dzenis JU MS EKONOMSKO HEMIJSKA SKOLA LUKAVAC 1
103 |Hasi¢ Enes JU MS HEMIJSKA SKOLA TUZLA 1
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202 |Haliléevié Samir JU GIMNAZIJA ZIVINICE 40 1
254 |Hadzi¢ Irma JU KSC ,,SVETI FRANJO“ TUZLA 32 2
261 |Elamin Mariam JU MEBDUNARODNA SREDNJA SKOLA TUZLA 27 3
201 |Muratovi¢ Amra JU GIMNAZIJA ZIVINICE 24 4
271 |Babovié¢ Anela JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 21 5
243 |Jukié Selina JU GIMNAZIJA ,,MESA SELIMOVIC“ TUZLA 21 5
235 |Okanovi¢ Adnan JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 20 6
270 |lsabegovi¢ Elvira JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 20 7
272 |Salihovi¢ Ina JU MEBUNARODNA SREDNJA SKOLA TUZLA 17 8
231 |Omerovi¢ Semir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 16 9
250 [Dzananaovi¢ Lejla JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 15 10
252 [Mumic¢ Seid JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 14 11
266 |Jasi¢ Elmedin BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 13 12
247 |Ajanovi¢ Benjamin JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 13 12
205 |Malagi¢ Belma JU GIMNAZIJA LUKAVAC 13 12
245 [Novali¢ Jasmin JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 12 13
227 |Hrnjici¢ Melika JU GIMNAZIJA LUKAVAC 11 14
268 |Kikanovi¢ Ena JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 10 15
206 [Kurali¢ Haris JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 10 15
249 [Mustajbasi¢ Dzemo JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 9 16
251 |Secié Jasmin JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 8 17
244 |8utié Samra JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 8 17
233 [Hodzi¢ Lejla JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 7 18
230 |Sinanovi¢ Zlatan JU GIMNAZIJA LUKAVAC 7 18
262 [Fazli¢ Iman JU KSC ,SVETI FRANJO* TUZLA 6 19
242 |Babi¢ Zejna JU SS "DOBOJ-ISTOK" BRIJESNICA VELIKA 6 19
211 [Jahi¢ Anela JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 6 19
241 |[Turi¢ Selma JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 5 20
232 |Muratovi¢ Adelisa JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 5 20
225 |Kol&akovi¢ Nihad JU MS GRAPEVINSKO-GEODETSKA SKOLA TUZLA 5 20
221 |Hrnjici¢ Lejla JU GIMNAZIJA LUKAVAC 5 20
220 |[Brki¢ Amra JU MS ELEKTRO-MASINSKA SKOLA LUKAVAC 5 20
218 [Fazli¢c Adela JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 5 20
210 [Nuri¢ Kenan JU MS MASINSKA TEHNICKA SKOLA TUZLA 5 20
222 |Mahmutovi¢ Ajdin JU MS ELEKTRO-MASINSKA SKOLA LUKAVAC 4 21
207 |Muminhodzi¢ Amina JU SREDNJA MEDICINSKA SKOLA TUZLA 4 21
204  |Kujukovi¢ Nusret JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA ZIVINICE 4 21
255 |Krdzali¢ Kanita BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 3 22
239 [Bijelic Omer JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC* GRADACAC 3 22
229 |Arnautovi¢ Asja JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 3 22
224 |Causevié Safet JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA ZIVINICE 3 22
214 |Focakovi¢ Belmin JU MS RUDARSKA SKOLA TUZLA 3 22
269 [Sukanovi¢ Semra JU MEBUNARODNA SREDNJA SKOLA TUZLA 2 23
267 |Halilovic Amer BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 2 23
260 [Smaiji¢ Tarik JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 2 23
257 |Dzani¢ Mustafa JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 2 23
253 |Harginovi¢ Amila JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 2 23
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246 |Saran Mario JU KSC ,SVETI FRANJO* TUZLA 2 23
237 |Ali¢ Enid JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 2 23
236 [Klapi¢ Namik JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 2 23
228 |Arnautovi¢ Nehra JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 2 23
223 |Sari¢ Ramo JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA ZIVINICE 2 23
219 |Divkovi¢ Marko JU MS RUDARSKA SKOLA TUZLA 2 23
217 |Hrvi¢ Emina JU GIMNAZIJA ZIVINICE 2 23
216 |Hodzi¢ Edina JU GIMNAZIJA ZIVINICE 2 23
215 |[Osmanovi¢ Adin JU MS ELEKTRO-MASINSKA SKOLA LUKAVAC 2 23
209 |Bulovi¢ lima JU MS HEMIJSKA SKOLA TUZLA 2 23
264 |Belma Krajinovi¢ JU MS $KOLA TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA 1 24
259 |Fazli¢ Saban JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC“ GRADACAC 1 24
256 |Sagdati Ahmed JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 1 24
248 |Omerovi¢ Almedin JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SAPNA 1 24
240 |Sahovi¢ Maida JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC“ TUZLA 1 24
238 |Haski¢ Fatima JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC“ GRADACAC 1 24
234 |Memic¢ Dzenita JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SAPNA 1 24
226 |Mahmutbegovié Nezir |JU MS HEMIJSKA SKOLA TUZLA 1 24
208 [Selimovi¢ Adnan JU MS GRADEVINSKO-GEODETSKA SKOLA TUZLA 1 24
265 |Belmina Muratovi¢ JU MS SKOLA TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA 1

263 |Zehi¢ Haris JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC“ GRADACAC 1

258 |Saldi¢ Ferida JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC“ GRADACAC 1

213 |Peji¢c Vedran JU MS ELEKTRO-MASINSKA SKOLA LUKAVAC 1

212 |Avdihodzi¢ Nedim JU MS RUDARSKA SKOLA TUZLA 1

203 [Jusufovi¢ Almedina JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA ZIVINICE 1
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310 (Peji¢ Mladen JU KSC ,,SVETI FRANJO“ TUZLA 39 1
322 |(lbri¢ Adnan JU GIMNAZIJA LUKAVAC 32 2
311 |Kuli¢ Medina JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 28 3
323 [Omié Merima JU GIMNAZIJA ,,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 21 4
320 [Deli¢ Sulejman JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 20 5
308 |Brcéaninovi¢ Amila JU GIMNAZIJA ZIVINICE 13 6
307 [Hasanovi¢ Mirza JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 13 6
306 [Mulahalilovi¢ Amila JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 13 6
305 |Omerci¢ Anida JU GIMNAZIJA LUKAVAC 13 6
326 [Mami¢ Hanifa JU GIMNAZIJA ZIVINICE 10 7
321 |Gvozden Amir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 10 7
315 [Bos$nji¢ Benjamin JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 10 7
302 |Sinanovi¢ Fatima BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 9 8
324 |Almedina Hamzi¢ JU MS GRAPEVINSKO-GEODETSKA SKOLA TUZLA 8 9
319 [Isakovi¢ Salko JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 8 9
303 [Mustafi¢ Edvina JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 8 9
329 [Jamakovi¢ Majda JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 6 10
318 [Muratovi¢ Fehro JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 5 11
304 |Nuri¢ Nermin JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 4 12
332 [Lusni¢ki¢ Almir JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC* GRADACAC 3 13
317 [Residovi¢ DZenita JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 3 13
313 |Hrvi¢ Menisa JU GIMNAZIJA LUKAVAC 3 13
312 [Smaijlovi¢ Sabina JU GIMNAZIJA ,, ISMET MUJEZINOVIC* TUZLA 3 13
314 |Tabuci¢ Amar BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 2 14
333 |Zenunovi¢ Irma JU GIMNAZIJA ,MESA SELIMOVIC* TUZLA 1 15
331 [Bekti¢ Sejdalija JU MS ELEKTROMASINSKA SKOLA LUKAVAC 1 15
330 |[Preli¢ Aldin JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 1 15
328 [Babi¢ Nedim JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 1 15
325 |Lika Alen JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 1 15
309 [Imamovi¢ Emina JU GIMNAZIJA ,MUSTAFA NOVALIC“ GRADACAC 1 15
327 |Gavranovi¢ Senada JU MJESOVITA SREDNJA RUDARSKA SKOLA TUZLA 1

316 |Merima Celahmetovié |JU MS SKOLA TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA 1

301 [Amina Turkovi¢ JU MS SKOLA TURISTICKO UGOSTITELJSKA SKOLA 1
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403 |Cilasevi¢ Muhamed [JU GIMNAZIJA "MESA SELIMOVIC" TUZLA 40 1
410 |Husié Edin JU GIMNAZIJA "MESA SELIMOVIC" TUZLA 38 2
417 |Suljié Edmir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 34 3
405 |Mati¢evié Robert JU KSC ,,SVETI FRANJO“ TUZLA 33 4
402 |lbraki¢ Almedin JU MS ELEKTRO-MASINSKA SKOLA LUKAVAC 33 4
427 |Smajlovié Haris JU GIMNAZIJA "MESA SELIMOVIC" TUZLA 31 5
407 |Hodzi¢ Nudzejma JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 30 6
426  |Nuriki¢ Almin JU GIMNAZIJA "MESA SELIMOVIC" TUZLA 23 7
406 |Jagodi¢ Amira JU GIMNAZIJA ZIVINICE 22 8
401 |Dzani¢ Ademir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 22 8
428 |Deli¢ Haris JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 19 9
418 |Dedi¢ Edin JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 19 9
425 |Gazeti¢ EIma JU GIMNAZIJA "ISMET MUJEZINOVIC" TUZLA 14 10
420 |Meki¢ Nusmir JU GIMNAZIJA "ISMET MUJEZINOVIC" TUZLA 13 11
416 |Goleti¢ Lejla JU GIMNAZIJA ZIVINICE 13 11
409 |Lipjanki¢ Amer JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA SREBRENIK 11 12
422 |Cigkusi¢ Zerina BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 9

412 |Kasumovi¢ Majda JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 9

429 |Salihovi¢ Mirnes JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA GRACANICA 8

408 |Ferhatbegovi¢ Bahrija [JU GIMNAZIJA ZIVINICE 8

404 |Dzini¢ Adnan JU GIMNAZIJA «DR. MUSTAFA KAMARIC» GRACANICA 7

424  |Hasi¢ Amir JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA GRACANICA 2

419 |Salihovi¢ Admir JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 2

414 |Gobelji¢ Jasmin BEHRAMBEGOVA MEDRESA TUZLA 2

421 |Smaijlovi¢ Sanela JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA BANOVICI 1

413 |Dedi¢ Mirald JU MS ELEKTROTEHNICKA SKOLA TUZLA 1

423 |Babaji¢ Ahmo JU MJESOVITA SREDNJA SKOLA GRACANICA 1

415 |Taletovi¢ Mujo JU MS SKOLA ,HASAN KIKIC* GRADACAC 1

411 |Skopljak Dzenana JU MS SKOLA DOBOJ ISTOK BRIJESNICA VELIKA 1
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