Geometrija Dino Oglié

II grupa

Zadaci za samostalan rad

1. Ako u trouglu ABC vrijedi jednakost:
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dokazati da vrijede nejednakosti:

a) «C < 120°;
b) «C > 120°.

(uputstvo: u prvom slucaju traziti uslov u obliku trigonometrijske jednacine u

funkciji od ugla <C; u drugom slucéaju izraziti sve preko stranica trougla)

2. Kroz prosjecnu tacku O dijagonala konveksnog cetverougla ABCD prolazi prava
koja presjeca stranice AB 1 CD cCetverougla redom u tackama M 1 N, a produzetke

stranica BC 1 AD redom u tackama N; 1 M;. Dokazati da vrijedi jednakost
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(uputstvo: transformisati uslov i utvrditi sta je dovoljno dokazati da bi vrijedila
turdnja zadatka, tvrdnju je moguée dokazati upotrebom Menelajevog teorema)

3. Dokazati da su kruznice koje prolaze kroz svaka dva vrha trougla 1 njegov
ortocentar jednake kruznici opisanoj oko datog trougla.
(uputstvo: izracunati polupreénike navedenih kruznica)

4. Neka su BM i CN duzine simetrala uglova B 1 y trougla ABC, gdje M € AC i
N € AB. Neka je D presjecna tacka prave MN i opisane kruznice k trougla ABC.

Dokazati da vrijedi jednakost
1 1 1

BD 4D ' CD'
(uputstvo: utvrditi sta je dovoljno dokazati da bi vrijedila tvrdnja zadatka)

5. U unutrasnjosti trougla ABC zadane su tacke K,L, M na stranicama AB,BC, CA,

respektivno, tako da vrijedi
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AK _ BL _ CM _ 1
AB BC CA 3
Ako su opisane kruzince trouglova AKM, BLK 1 CML podudarne onda su

podudarne 1 upisane kruzince ovih trouglova.

(uputstvo: utvrditi Sta je dovoljno dokazati za trougao ABC; da li je dovoljno

dokazati da su trouglovi AKM, BLK i CML podudarni?)

6. U trouglu ABC tacke K i L uzete su na stranicama AB i BC tako da vrijedi
AK = KL = LC. Kroz presjek pravih AL 1 CK povucena je prava paralelna sa
simetralom ugla kod vrha B koja sijece stranicu AB u tacki M. Dokazati da
vrijedi AM = BC.

(uputstvo: posmatrati zadatak iz oba smjera; ustanoviti Sta je dovoljno
izracunati)

7. Tacke I 1 O su centri upisane 1 opisane kruznice trougla ABC, respektivno.
Dopisana kruznica k, tangentna je sa stranicama AB,BC 1 CA u tackama K, M, N,
respektivno (ili njihovim produzecima). Tacka P je srediste duzi KM i pripada
opisanoj kruznici oko trougla ABC. Dokazati da su tacke 0,1 1 N kolinearne.
(uputstvo: interpretirati uslove i utvrditi sta je dovoljno dokazati da bi vrijedila
turdnja zadatka)

8. Upisana kruznica u trougao ABC dodiruje stranice BC,CA 1 AB u tackama D,E 1
F, respektivno. Tacka X je tacka u unutrasnjosti trougla ABC tako da kruznica
upisana u trougao XBC dodiruje stranice BC,CX 1 XB u tackama D, Y 1 Z,

respektivno. Dokazati da je cetverougao EFZY tetivan.

(uputstvo: sta je ekvivalenta tvrdnja? Sta je dovoljno dokazati da bi vrijedila
ekvivalentna tvrdnja? tvrdnju je mogude dokazati upotrebom Menelajevog

teorema,)

9. Tacka O je centar opisane kruznice ostrouglog trougla ABC, a tacka P je

podnozje normale iz vrha A na stranicu BC. Za trougao ABC vrijedi
IACB > <ACB + 30°.
Dokazati da vrijedi nejednakost <BAC + <COP < 90°.

(uputstvo: sta je ekvivalento tuvrdnji zadatka u trouglu OCP? Sta je dovoljno

dokazati?)



