20.1ederalno takmicenje iz matematike
za ucenike osnovnih skola

BOSANSKA KRUPA, 23. MAdJ 2015.

I ‘ UDRUZENJE MATEMATICARA
UNSKO - SANSKOG KANTONA
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Bosanska Krupa

Bosanska Krupa je grad i srediste istoimene opcine u sjeverozapadnom dijelu
Bosne i Hercegovine. Smjestena je u dolinama rijeka Une i KruSnice. Najveci dio
grada razvio se na niskom prevoju izmedu brda Huma i Starog grada na nadmorskoj
visini od 176m u proSirenom dijelu rijeke Une. Opc¢ina Bosanska Krupa granici s
opc¢inama: Biha¢, Cazin, BuzZim, Bosanski Petrovac, Sanski Most, Bosanski Novi i
Krupa na Uni, te Dvor u Republici Hrvatskoj. Rijeka Una, jedna od najljepsih rijeka u
Bosni i Hercegovini, prolazi kroz centar Bosanske Krupe. Putnim komunikacijama
grad je povezan sa Zapadnom i Juznom Evropom. Opcina pripada Unsko-sanskom
kantonu Federacije Bosne i Hercegovine.

Podrucje danasnje krupske opcine bilo je naseljeno joS u prethistorijsko doba.
Na to podsjecaju lokaliteti zvani Gradine, a kao sigurni dokazi sluze materijalni ostaci
iz tog vremena. Podrucje Bosanske Krupe i okoline bilo je periferna teritorija keltsko —
ilirskog plemena Japoda. U srednjem vijeku podruc€je danasnje bosanskokrupske
opcine pripadalo je od desetog vijeka Zupi zvanoj Pset.

Neki historiCari smatraju da je danasnja Bosanska Krupa u prvo vrijeme nosila
ime Pset. U 13. vijeku gubi se ime Pset i prvi put se javlja ime Krupa. U 14. i 15.
vijeku krupsko podrucje bilo je relativho gusto naseljeno.

Od posebnog znacCaja bile su
srednjovjekovne tvrdave koje su sluZzile u
ratne svrhe. Za tvrdavu u Bosanskoj
Krupi, Ciji se ostaci nalaze na brezZuljku
zvanom Grad, zna se da je postojala u
13. vijeku, ali se ne zna ko je bio njen
graditelj. Po legendi ovu tvrdavu ozidala
je djevojka Krupana.

Prvi poznati gospodari Krupe i krupske
tvrdave bili su ve¢ u 13. vijeku feudalci
Baboniéi. Srednjovjekovna Krupa bila je
najvaznije mjesto u srednjem Pounju.

U ovom prelijepom krajiSkom gradi¢u
smjestila se i JU ,Druga osnovna Skola“,
Skola domacin 20. federalnog takmicenja
iz matematike za ucCenike osnovnih
Skola.
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Dobrodosli u nasu skolu!

JU ,Druga osnovna Skola“ je najbrojnija
osnovna S8kola u Opcini Bosanska
Krupa, u USK-u. Pravni je nasljednik
bivée OS “Puro Pucar Stari” osnovane
1979. godine. JU ,Druga osnhovna
Skola“ pored Centralne Skole, Cine i tri
podruéne $kole, i to: PS ,Pilana“, PS
Veliki Badi¢“ i PS ,Ostruznica“.
Centralna Skola je smjeStena u
prelijepom prirodnom ambijentu, na uS¢u Krusnice u Unu, okruzena je velikim
parkom, Sto otvara mogucnosti iskoristivosti ovog prirodnog resursa za razlicite
namjene.

Zgrada Centralne Skole u Bosanskoj Krupi raspolaze s 20 ucionica, salom za
tjelesni i zdravstveni odgoj, 8 kabineta, zbornicom, bibliotekom, kabinetom pedagoga,
kabinetom direktora, sekretarijatom, prostorijom za individualne razgovore sa
roditeljima, prostorijom za pomoéno — tehnic¢ko osoblje i sanitarnim ¢vorom.

Bez obzira na sve prepreke u svakodnevnom radu i
organizaciji nastave (izmedu ostalog i ucenici JU ,Opca
gimnazija“ vec petu Skolsku godinu borave u zgradi Centralne
Skole), opredijelieni smo da ostvarimo nasu viziju. Zelimo
postati Skola prepoznatljiva po svim znaajkama savremene
konfluentne Skole! Kvalitetnim izvodenjem redovne nastave i
vannastavnih aktivnosti, poticanjem inovativnih ideja svih
Cinilaca didakti¢kog trougla, inkluzivhog karaktera obrazovanja,
cjelozivotnog ucenja, proSirivanjem i jaCanjem saradnje sa
lokalnom zajednicom, uce$¢em u razli€itim projektima bitnim
za lokalnu zajednicu, ostvarit ¢emo cilj kojem teZimo!

t {}lﬂm 1 o
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UDRUZENJE MATEMATICARA l ' UNA - SANA

UNSKO — SANSKOG KANTONA MATHEMATICAL SOCIETY

um u s K

Organizator 20. federalnog takmienja iz matematike za ucenike osnovnih
Skola je Udruzenje matematiCara Unsko — sanskog kantona. To je strukovno,
nevladino, neprofitno, dobrovoljno, vanstranacko udruzenje gradana kojima je
zajednicki cilj unapredivanje i promicanje svih aspekata matematickih nauka, nastave
matematike na svim razinama i opc¢enito vaspitno — obrazovne i drustvene djelatnosti
u podru€ju matematike i srodnih disciplina, primjene matematike u drugim
disciplinama, kao i unapredivanje poloZaja matematiCara i matematike u cjelini.

UdruZenje, Cije je sjediste u Bihacu, osnovano je 21.6.2013. godine i ima 198
registrovanih ¢lanova.

Bilten s 20. federalnog takmicenja iz matematike za u€enike osnovnih Skola,
sa zadacima, rjeSenjima i rezultatima cCe biti objavljen na web stranici Udruzenja
matemati€ara Unsko — sanskog kantona www.umusk.com.

Organizaciju i provodenje takmicenja, Skoli domacinu JU ,Druga osnovna
Skola“ Bosanska Krupa, i organizatoru Udruzenju matemati¢ara Unsko — sanskog

kantona, su pomogli:

¢ Opcina Bosanska Krupa

e Grad Bihac

e UNDP — Regionalni ured Bihac

e Pedagoski zavod USK

e Bihacka pivovara d.d., Bihac

e |zdavacka ku¢a NAM, Tuzla

e Sarajevo Publishing dd, Sarajevo
e Bijeli¢ gradnja d.o.o., Brcko

e JKP JU ,10. juli“ d.o.0., Bos. Krupa
e Meggle mljekara d.o.o., Bihac

e Cima commerce d.o.0., Bos. Krupa
e Pekara Veli, Bos. Krupa

e Red computers d.o.o., Bos. Krupa

BA i HAM d.o.o0., Bos. Krupa

BC gradnja d.o.o., Bos. Otoka
Vas dom d.o.0., Cazin

Dana commerc d.o.o., Bos. Krupa
Vispak, Visoko

Velefah d.o.o., Cazin

Jasminka Pervan, Sarajevo
Amira Hadzipasic, Bos. Krupa
Sanela GroSi¢, Bos. Krupa

Amela Hodzi¢, Bos. Krupa

Esada Sarki¢, Bos. Krupa
Zaposlenici JU ,Druga osnovna
Skola“, Bosanska Krupa
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SPISAK PRIJAVLJENIH TAKMICARA U KATEGORIJI VII/9 i VI/8 RAZREDA

Ahmetovi¢ Zerina
Ahmetspahi¢ Admir
Alagi¢ Azra
Alibasi¢ Dalila
Arnaut Belmin
Avduki¢ Hana
Babi¢ Azra
Bakovi¢ Faruk
Basari¢ Lamija
Batakovié Edvin
Calki¢ Ahmed
Caugevi¢ Ajdin
Dedi¢ Elma
Djedovi¢ Ema
Dzafi¢ Selma
Galijasevi¢ Sara
HadZi¢ Larisa
Halilbegovi¢ Merima
Hati¢ Vedad
Imamovic Tarik
Jahi¢ Amina
Jasarevi¢ Edis
Kosovi¢ Alen
Mehanovi¢ Adna
Mesanovi¢ Mak
Muratovi¢ Alem
Mursalinova Elina
Mutapcic Lejla
Nuhi¢ Anis

Osmi¢ Asja

Pajali¢ Merima
Paradzik Sandro
Ratkovi¢ Meriha
Rustempasic¢ Nur
Saracevi¢ Aldin
Suljkanovi¢ DZenita
Sabanovi¢ Hatidza
Ziri¢ Haris

VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VI/8
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VI/8
VII/9
VII/9
VI/8
VII/9
VI/8
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VII/9
VIl/9
VI/8
VII/9
VII/9
VI/8
VIl/9

08§ "Pazar", Tuzla

0S "Mesa Selimovi¢", Sarajevo

0S "Skender Kulenovi¢", Sarajevo

08§ "25. novembar", Velika Kladusa
0S "Orahovica", Donja Orahovica — Gradanica
0S "Safvet-beg Bagagic", Breza

0S "Safvet-beg Bagagi¢", Visoko

0S "Hamdija Kreevljakovi¢", Sarajevo
"Druga osnovna $kola" Bugojno

0S "Sead Cehi¢", Grahovo - Velika Kladusa
0S "Vladimir Nazor", Zenica

"Prva osnovna skola", Velika Kladusa
0S "Camil Sijari¢", Zenica

0S "Kreka", Tuzla

05 "Celi¢", Celi¢

0S "Sead Cehi¢", Grahovo - Velika Kladuga
"Druga osnovna skola" Bugojno

0S "Safvet-beg Bagagi¢", Visoko

0S8 "Vrhbosna", Sarajevo

0S "Vitez", Vitez

0S "Pazar", Tuzla

0S "Mehurici", Mehurici — Travnik

0S "Gornje Prekounje - Ripa¢", Biha¢
0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac
0S "Isak Samokovlija", Sarajevo

0S "Husein ef. Dozo", Gorazde

0S "Fatima Guni¢", Sarajevo

08 "Mesa Selimovic", Zenica

0S "Lukavac Grad", Lukavac

0S "Pazar", Tuzla

0S "Konjodor", Konjodor — BuZim

08 "Cengic - Vila 1", Sarajevo

0S "Husein ef. Dozo", Gorazde

"Treéa osnovna $kola", Bugojno

0S "Mejdan", Tuzla

0S "Otoka", Bosanska Otoka

0S "Travnik", Travnik

0S "Harmani 1", Biha¢
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SPISAK PRIJAVLJENIH TAKMICARA U KATEGORIJI VIII/Q i VII/8 RAZREDA

Bajrovi¢ Bakir
Beganovic Tarik
Berkovac Tarik
Biogradlija Lamija
Bobi¢ Nail

Cati¢ Hana

Dadic Eldar
Dedovi¢ Nejra
Deli¢ Aldina
Dervisagi¢ Kenan
Dizdarevi¢ Abdulah
Dupanovi¢ Nimaj
Efendi¢ Nura
Fazli¢ Amina
Festi¢ Amnesa
Gjocaj Hana

Grbo Vedad

Grei¢ Sejla

Hadzi¢ Amar
Hrki¢ Maida
IbrisSimovi¢ Nafija
Jasarspahic Zerina
Kalajdzi¢ Muhamed
Kandi¢ ElIma
Kavazovi¢ Muhibija
Kenan Fejzi¢
Klovo Senad
Kurbegovi¢ Adna
Kurtovi¢ Amina
Micijevi¢ Amina
Mili¢ DZenita
Mujki¢ Amila
Musemi¢ Amra
Omercevi¢ Iman
Omic¢ Ferid
Osmanovic Sara
Pehar Mak

Perla Ismihana
Podanovi¢ Elvedin
Selimovi¢ DZzenana
Softi¢ Ajna
Sabanovi¢ Belma
Tahirovi¢ Faik
Tikvesa Medina
Tuti¢ Ema

Voji¢ Elma
Zejnilovi¢ Berina
Zolota Emina

VII/9
VIHI/9
VIIl/9
VIHI/9
VIIl/9
VII/9
VII/8
VIIl/9
VIHI/9
VIIl/9
VIHI/9
VIHI/9
VII/9
VII/9
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VII/9
VII/9
VIHI/9
VII/8
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VII/8
VII/9
VIHI/9
VII/9
VIHI/9
VIIl/9
VIIl/9
VIHI/9
VIIl/9
VIHI/9
VIIl/9
VIHI/9
VIHI/9
VIIl/9
VIHI/9
VIIl/9
VII/9

0S "Isak Samokovlija", Sarajevo

0S "Cazin II", Cazin

0S "Olovo", Olovo

0S "Edhem Mulabdi¢", Zenica

"Druga osnovna skola", Bosanska Krupa
0S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo

"Treéa osnovna $kola", Bugojno

"Osma osnovna $kola - Amer Cenanovi¢", llidZa
0S "Prokosoviéi", Prokosoviéi — Lukavac
0S "Ivan Goran Kovaci¢", Gradadac

08 "Mesa Selimovic¢", Zenica

0S "Harmani I", Biha¢

0S "Tuganj", Tuzla

0S "Pazar", Tuzla

"Prva osnovna skola", Stolac

"Prva osnovna skola", Velika Kladusa

0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo
"Druga osnovna Skola", Konjic

0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo
"Prva osnovna skola", Zavidovici

0S "bulistan", Ljesevo - Podlugovi — Ilijag
0S "Mula Mustafa Baseskija", Kakanj
0S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo

0S "Hrasno", Sarajevo

0S "Tusanj", Tuzla

"Druga osnovna skola", Srebrenik

0S "Husein ef. Dozo", Gorazde

0S "Paji¢ Polje", Gornji Vakuf"

0S "Mula Mustafa Baseskija", Sarajevo
0S "Hrasno", Sarajevo

0S "Mula Mustafa Baseskija", Sarajevo
0S "Safvet-beg Basagi¢", Novi Travnik
0S "Pazar", Tuzla

0S "Cazin II", Cazin

"Prva osnovna skola", Zavidovici

0S "Sveti Franjo", Tuzla

0S "Novi grad", Tuzla

0S "Husein ef. Dozo", Gorazde

0S "Poljice", Poljice — Lukavac

"Druga osnovna $kola", Zivinice

0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac
0S "Vladislav Skari¢", Sarajevo

0S "Grbavica 11", Sarajevo

"Prva osnovna skola", Stolac

0S "Husein ef. Dozo", Gorazde

0S "Kulen - Vakuf, Orasac", Kulen — Vakuf
0S "Mehmedalija Mak Dizdar", Sarajevo
"Osma osnovna $kola - Amer Cenanovi¢", llidZa
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SPISAK PRIJAVLJENIH TAKMICARA U KATEGORIJI IX/9 i VIII/8 RAZREDA

Beganovic llhana VII/8 08 "Travnik", Travnik

Begi¢ Hamza IX/9 0S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo
Berkovac Mejra IX/9 0S "Olovo", Olovo

Bedo Amer VII/8 0S8 "Travnik", Travnik

Dzaka Tarik IX/9 0S "Zahid Barucéija", Vogosca

Fejzi¢ Hana IX/9 0S "Safvet-beg Basagi¢", Visoko

Garib Namir VII/8 "Prva osnovna Skola", Bugojno

Gjocaj Arijana IX/9 "Prva osnovna Skola", Velika Kladu$a
Goran Bakir VII/8 08 "Travnik", Travnik

Grabus Lamija IX/9 0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo
Grbi¢ Amina IX/9 "Druga osnovna skola", Gracanica
Hajdarevi¢ Ervin IX/9 0S "Solina", Tuzla

HandZzi¢ Emina IX/9 0S "Safvet-beg Bagagi¢", Visoko

Hidi¢ Nejla IX/9 "Prva osnovna $kola", Maglaj
Imamovi¢ Ahmed IX/9 0S "Kalesija", Kalesija

Im3irovi¢ Eldar IX/9 0S8 "Musa Cazim Cati¢", Zelinja Donja — Gradacac
Jasarevi¢ Hamza IX/9 0S "Safvet-beg Bagagi¢", Visoko

Kajtaz Ajla IX/9 "Sesta osnovna $kola", Mostar

Kari¢ Amera IX/9 0S "Olovo", Olovo

Keserovi¢ DZzana IX/9 "Prva osnovna skola", Velika Kladusa
Kraljevi¢ Luka IX/9 KSC OS "Centar", Sarajevo

Kreho Dzenan IX/9 0S "Skender Kulenovi¢", Sarajevo
Larma Martina IX/9 0S "Isak Samokovlija", Sarajevo
Mandzi¢ Sejla IX/9 0S "Kreka", Tuzla

Mehanovi¢ Omer Abdulkerim IX/9 0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac
Mirza Omercic¢ IX/9 0S "Duboki potok", Duboki Potok — Srebrenik
Muri¢ Adijan IX/9 0S "Trzacka Rastela", Trzacka Rastela — Cazin
Musli¢ Hana IX/9 0S "Skender Kulenovi¢", Zenica
Musinbegovi¢ Adisa IX/9 0S "bulistan”, Lje$evo - Podlugovi — Ilija$
Osmanovic¢ Arnes IX/9 0S "Gornja Orahovica", Gracanica
Osmanspahic¢ Emir IX/9 0S "Husein ef. Dozo", Gorazde
Pozderac Admir IX/9 0S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo
Resulovi¢ Amila IX/9 0S "Safvet-beg Basagi¢", Visoko

Sili¢ llda 1X/9 0S "Cazin I", Cazin

Skeli¢ Lejla IX/9 "Cetvrta osnovna $kola", Hrasnica
Smailagié¢ Sead IX/9 0S "Miladije", Tuzla

Smajlovi¢ Emina IX/9 0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo
Stock Matthias IX/9 "Prva osnovna $kola", Maglaj

Sulji¢ Sabina IX/9 0S "Poljice", Poljice — Lukavac

Sehovic Ajla IX/9 0S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo
Vardo Lejla IX/9 0S "Skender Kulenovi¢", Zenica
Velasevié¢ Boris IX/9 0S "Osman Nakas", Sarajevo

Zuki¢ Nudzejma VII/8 0S "Travnik", Travnik

Zuko Alen IX/9 0S "Fahrudin Fahro Bascelija", Gorazde
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BiH

UDRUZENJE MATEMATICARA BOSNE I HERCEGOVINE
/ BOSNIAN MATHEMATICAL SOCIETY/ W

UDRUZENJE MATEMATICARA UNSKO-SANSKOG KANTONA

umusK

56. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BiH
20. FEDERALNO TAKMICENJE 1Z MATEMATIKE
UCENIKA OSNOVNIH SKOLA
Bosanska Krupa, 23. maj 2015. godine

ZADACI
VII/9 i VI/8 razred

Odrediti mjere dva suplementna ugla koji se razlikuju za 1'.

Jednog dana su ucenici u S§koli organizirali razmjenu voca po sljedecem
principu: 11 jagoda su mijenjali za 14 malina, 22 treSnje za 21 malinu, 10
treSanja za 3 banane i 5 kruSaka za 2 banane. Koliko ¢e krusaka dati Amila da

bi dobila 7 jagoda?

Neka je AD teziSna linija trougla ABCi S njena srediSnja tacka. Neka je E tacka
presjeka pravih ABi CS. Dokazati da je |BE| = 2|AE|.

Koji broj treba oduzeti od brojnika i dodati nazivniku razlomka ———da bi se

28a3

poslije skracivanja dobio razlomak %?

Na koliko se nacina iznos od 2015 KM moze isplatiti ako posjedujemo kovanice

po 1 KM i novcanice od: 10 KM, 100 KM i 200 KM?

Svaki zadatak je vrednovan sa 10 poena.
U toku rada nije dozvoljeno izlazenje iz uéionice niti koristenje digitrona i mobitela.
Vrijeme za rad je 180 minuta.

SRETNO!
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1. I naéin:

Neka su ti uglovi a i g. Tada vrijedi:

a+B = 180°
a—-p = 1.

Odavde je 2a = 180°1" = 180°60”, pa je a = 90°30”. Zbog toga je
B = 180° — 90°30” = 179°59'60" — 90°30” = 89°59'30".

IT nac¢in: O¢cito je da se uglovi a i 8 razlikuju od sredine ugla od 180°, tj.
od 90°, za po pola minute, odnosno 30”. Jedan je veéi od 90° za 30", tj. iznosi
90°30”, a drugi je manji od 90° za 30", tj. iznosi 89°59’30".

2. Iz prvog uvjeta zakljucujemo da je 33J = 42M, a iz drugog da je
42M = 44T

= 33J = 44T = 3J =4T
= 15J = 20T = 15J=2-3B=6B

= 5 =28

Kako je 5K = 2B, zakljuc¢ujemo da je 5J = 5K, tj. J = K, pa je
7J = 7K. Dobili smo da Amila treba dati 7 krusaka da bi dobila 7
jagoda.

3. Pogledajmo sliku.
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Neka je F srediste duzi BE. Kako je D srediste duzi BC, to je DF
srednja linija trougla BCE. Tada je DF || CE. Dakle, SE || DF.
Kako je S srediste duzi AD i SE || DF, to je SE srednja linija trougla
AFD. Tada je E srediste duzi AF pa je |AE| = |EF|. Po konstrukeciji
tacke F vrijedi |EF| = |BF|. Dakle, |AE| = |EF| = |FB| t;

|BE| = [BF| + |FE| = 2|[EF)| = 2|AE)|.

4. Primjetimo, prvo, da iz = = % (m,n € N) slijedi da je Tm = 2n.

Odavde slijedi da 7 | n, pa postoji prirodan broj d takav da je n = 7d.
Sada imamo da je 7Tm = 2-7d, tj. m = 2d. Dakle, ako je ™ = 2 (m,n €

7
N), onda je m =2d in ="T7d, (d € N).
Neka je z trazeni prirodan broj, tj. neka je

28a3 — x 2

216 +x T
Tada, na osnovu naprijed navedenog, postoji prirodan broj d takav da
je 28a3 — x = 2d i 7276 + x = 7d. Sabiranjem ove dvije jednacine
dobije se 28a3 + 7276 = 9d, tj. 10079 + 10a = 9d. Odavde imamo
10080 +9a+a—1=9d, tj. a—1 = 9(d —a —1120). Dakle, broj a — 1
je djeljiv sa 9. Kako je a decimalna cifra, to je jedino moguce ako je
a=1.Tadaje0=9(d—1-1120), tj. d = 1121. Tada iz 2813 —x = 2d
slijedi x = 2813 — 2d = 2813 — 2242 = 571. Dakle, trazeni broj je 571.

5. Iznos od 5 KM se moze isplatiti samo na 1 nacin i to koriste¢i kovanice
od 1KM, pa je broj nacina da se isplati iznos od 2015KM jednak broju
nacina da se isplati iznos od 2010KM.

Ako koristimo samo kovanice od 1KM i novcanice od 10KM, onda se
iznos od 2010KM moze isplatiti s 0 ili 1ili 2 ili 3ili ... ili 201 novcanica
od 10KM, tj. na 202 nacina.

Ako koristimo kovanice od 1KM i novéanice od 10KM i 100KM, onda
imamo sljedec¢u situaciju:
e 0 novcanica od 100KM — tada se, prema prethodnom, iznos od
2010KM moze isplatiti, pomo¢u 1KM i 10KM, na 202 nacina,

e 1 novcanica od 100KM — tada se preostali iznos od 1910KM,
analogno prethodnom, moze pomoc¢u 1KM i 10KM isplatiti na
192 nacina,

10
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e 2 novcanice od 100KM - tada se preostali iznos od 1810KM,
analogno prethodnom, moze pomoéu 1KM i 10KM isplatiti na
182 nacina,

o ...
e 20 novcanica od 100KM — tada se preostali iznos od 10KM, analogno
prethodnom, moze pomo¢u 1KM i 10KM isplatiti na 2 nacina.

Zakljucujemo da ako koristimo samo kovanice od 1KM i novcanice od
10KM i 100KM, onda se iznos od 2010KM moze isplatiti na

24124224 --- 4192+ 202 = 2142
nacina.

Sada posmatramo upotrebu 1KM, 10KM, 100KM i 200KM, pa analogno
prethodno opisanom, imamo sljede¢u situaciju:

e 0 novcanica od 200KM — tada se, prema prethodnom, iznos od
2010KM moze isplatiti, pomoéu 1KM, 10KM i 100KM, na 2142
nacina,

e 1 novcanica od 200KM — tada se, prema prethodnom, iznos od
1810KM moze isplatiti, pomoc¢u 1KM, 10KM i 100KM, na

24124224 .-+ 1724182 = 1748
nacina,

e 2 novcanice od 200KM — tada se, prema prethodnom, iznos od
1610KM moze isplatiti, pomoc¢u 1KM, 10KM i 100KM, na

2+12+224---+ 152+ 162 = 1394

nacina,

10 novcanica od 200KM — tada se, prema prethodnom, iznos od
10KM moze isplatiti, pomo¢u 1KM, 10KM i 100KM, na 2 nacina.

Zakljucujemo da ako koristimo samo kovanice od 1KM i novcanice od
10KM, 100KM i 1000KM, onda se iznos od 2010KM moze isplatiti na

24+36+1104224+ 3784572+ 806 4 1080 + 1394 + 1748 4- 2142 = 8492

nacina.

11
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56. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BiH
20. FEDERALNO TAKMICENJE 1Z MATEMATIKE
UCENIKA OSNOVNIH SKOLA
Bosanska Krupa, 23. maj 2015. godine

ZADACI
VIII/9 i VII/8 razred

Svaki od Sest kamiona jedne gradevinske kompanije je vozio 8 sati i svi
zajedno su za to vrijeme potroSili 720 litara nafte. Koliko ¢e nafte potrositi
devet kamiona te kompanije ako svaki od njih vozi po 6 sati? (Podrazumijeva
se da je potroSnja goriva ravnomjerna po kamionima i po satima voznje.)

Prodavac je cijenu jedne koSulje prvo smanjio za 20%, a zatim je povecao za
10%. Da li ponovo tu cijenu treba da korigira naviSe ili nanize i za koliko
procenata da bi imao cijenu 10% nizu od prvobitne?

Odrediti povrSinu cetverougla ABCD za kojeg znamo sljedece: dva suprotna
ugla su pravi; dvije stranice koje zatvaraju jedan od njih su jednake duzine;
zbir duzina druge dvije stranice iznosi 10 cm.

Na pijaci jedan prodavac ima lubenice, dinje i klipove mladog kukuruza i
prodaje ih na komad. Ukupan broj lubenica, dinja i klipova mladog kukuruza

je 239. Jedan je kupac kupio % svih lubenica, g svih dinja i g svih klipova

mladog kukuruza. Drugi kupac je kupio % svih lubenica, % svih dinja i %

svih klipova mladog kukuruza. Koliko je ukupno komada svega kupio drugi
kupac i koliko je prodavac imao na posetku lubenica, dinja i klipova mladog
kukuruza?

Zadano je 2015 brojeva koji imaju osobinu da ako se svaki od njih zamijeni
zbirom ostalih, dobije se ponovo istih 2015 brojeva. Dokazati da je proizvod
svih zadanih brojeva jednak O.

Svaki zadatak je vrednovan sa 10 poena.
U toku rada nije dozvoljeno izlazenje iz ucionice niti korisStenje digitrona i mobitela.
Vrijeme za rad je 180 minuta.

SRETNO!

12
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1. Sest kamiona je ukupno radilo 48 sati, dok bi devet kamiona ukupno
radilo 54 sata. Broj sati je direktno proporcionalan utrosku nafte, pa

vrijedi

48 : 54 =720 : z,
odakle je

54 - 720
= = 810.
TR

Dakle, devet kamiona, vozeci po 6 sati, ¢e potrositi ukupno 810 litara
nafte.

2. Neka je polazna cijena x. Nakon snizenja za 20% imamo novu cijenu

20
xr — mm = 0,8x. Zatim se ta nova cijena povecala za 10% i iznosi
10
0,8 — 0,82 =0, 88z.
B T TT Rk

1
Cijena koja je 10% niza od prvobitne je x — T 0,9x. Iz ovoga
slijedi da novu cijenu 0, 88x treba povecati da se dobije 0,90x. Neka je
to povec¢anje y%. Tada je

100 4+ y
0. 88z - — 0,90
T PO
odakle dobijemo
100+y 0,90 y
_ 1+ -2 ~1,0227 <y = 100 - 0,0227 ~ 2. 27.
100 o088 TV EY ! )

Dakle, korekcija nove cijene navise treba da bude za priblizno 2,27%.

3. Nacrtajmo sliku i uvedimo potrebne oznake.

13
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Neka je |[AB| = a, |BC| = b, |CD| = |AD| = ci |AC| = d.
Iz uvjeta zadatka imamo da vrijedi a + b = 10.

Primijenimo li Pitagorin teorem na pravougle trouglove ABC' i ACD
imamo da vrijedi

a’ 4+ b = d* i A+ =d
Izjednacimo li te dvije relacije imamo da je
a’ +b* =22
Kako je a + b = 10, to nakon kvadriranja dobijamo da je
> +2ab+0*=100 = o’ +b*=100— 2ab,
pa je

22 =100—2ab = A =50—ab = ab+c =50.

Ako posmatramo povrsine cetverougla ABCD, te trouglova ABC' i
ACD, onda vidimo da je

ab &  ab+c& 50
PABCDZPABCvLPACD:?-I—E: 5 :?:25cm2.

14
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4. Neka je broj komada lubenica L, dinja D i mladog kukuruza K. Prema
pretpostavci zadatka vrijedi

L+ D+ K =239.

Prvi kupac je kupio
2 3 5
-L+-D+ =K
3 * 5 * 7

a drugi kupac je kupio

11
triipi ik
3T 1Py

Kako prodavac prodaje proizvode na komad, to je broj lubenica djeljiv
s 31 13, broj dinja je djeljiv s 51 4, a broj klipova mladog kukuruza je
djeljiv sa 71 5. Kako je
nzd(3,13) = nzd(5,4) = nzd(7,5) = 1,
te kako je
nzs(3,13) =39, nzs(5,4) =20, nzd(7,5) = 35,

to je broj lubenica djeljiv s 39, broj dinja je djeljiv s 20 a broj klipova
kukuruza je djeljiv s 35. Dakle, imamo da je

L =39z, D = 20y, K =352, x,y,z € N.

Sada imamo
39z + 20y + 35z = 239,

i vrijedi
39z < 239 = x <6,
20y <239 = y < 11,
352 <239 = z < 6.

Zadnja cifra broja 20y jednaka je 0, dok je zadnja cifra broja 35z jed-
naka 0 ili 5.

15



www.umtk.info www.umusk.com

1° Neka je zadnja cifra broja 35z jednaka 0. Tada je zadnja cifra
broja 20y+ 35z takoder jednaka 0, pa zakljucujemo da zadnja cifra
broja 39x mora biti jednaka 9. To je moguce samo u slucaju kada
je zadnja cifra broja x jednaka 1. Kako je x < 6, to zaklju¢ujemo
dajez =1.
Sada imamo da je

391+ 20y + 352 =239 = 20y + 35z =200 = 4y + 7z = 40.

Vidimo da z mora biti paran broj, a kako je z < 6, to imamo da

je z € {2,4,6).
z2=2 = 4y =26 (y¢N)
z=4 = y=12 = y=3,
z2=06 = dy=-2 (y¢&N).

Dobili smo da je jedno rjesenje
(z,y,2) = (1,3,4).

2° Neka je zadnja cifra broja 35z jednaka 5. Tada je zadnja cifra
broja 20y 435z takoder jednaka 5, pa zakljucujemo da zadnja cifra
broja 39z mora biti jednaka 4. To je moguce samo u slucaju kada
je zadnja cifra broja = jednaka 6. Kako je x < 6, to zakljucujemo
da je z = 6.
Sada imamo da je

396420y +352 =239 = 20y -+ 35z =5,

pa zakljucujemo da u ovom slucaju jednacina nema rjeSenja.
Dobili smo da je jedino rjesenje (x,y, z) = (1, 3,4), tj.
L=39-1=39, D =20-3=60, K =35-4=140.

Prodavac je na pocetku imao 39 lubenica, 60 dinja i 140 klipova mladog
kukuruza.

Kako je
1 1 1
- . —. —-140 = 1 28 =4
13 39—1—4 60—1—5 0 =3+ 15+ 28 = 46,
to zakljucujemo da je drugi kupac kupio ukupno 46 komada i to 3

lubenice, 15 dinja i 28 klipova mladog kukuruza.

16
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5. Sa S oznacimo zbir zadanih 2015 brojeva. Tada se broj a zamjenjuje
brojem b = S — a. Saberemo li svih tih 2015 jednakosti, dobijamo

bl+b2+"'b2015:20155— (CL1+CL2+"‘+CL2015).
Kako je
by + by + -+ - boo1s = (a1 + ag + - -+ + ago1s) = S,

to je

§=20155-5 =  S=0

Zakljucujemo da za svaki broj a postoji, medu zadanim brojevima,

broj b = —a. Na taj nac¢in bismo sve zadane brojeve razbili na parove
(a, —a), ali zbog neparnosti broja danih brojeva (2015) slijedi da medu
zadanim brojevima postoji broj a takav da je a = —a, tj. a = 0, pa je

proizvod zadanih brojeva jednak 0.

17
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UDRUZENJE MATEMATICARA BOSNE I HERCEGOVINE
/ BOSNIAN MATHEMATICAL SOCIETY/ W

UDRUZENJE MATEMATICARA UNSKO-SANSKOG KANTONA
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56. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BiH
20. FEDERALNO TAKMICENJE 1Z MATEMATIKE
UCENIKA OSNOVNIH SKOLA
Bosanska Krupa, 23. maj 2015. godine

ZADACI
IX/9 i VIII/8 razred

Ocu je sada 42 godine, a sinu 14 godina. Za koliko godina ¢e otac biti
dvostruko stariji od sina?

Pokazati da vrijednost izraza

b-cf , (c-af _ (aby

(a-b)a-c) (b-c)b—a) (c—a)c—h)

ne zavisi od a,b1i c.

A=

Neka je D srediSnja tacka stranice |BC| trougla ABC. Na stranici |AB)|
uzeta je tacka E, a na stranici |AC| uzeta je tacka F tako da je

ZEDF =90°. Dokazati da je ‘ﬁ‘ +‘(¥‘ > ‘ﬁ‘ .
Neka je n prirodan broji a=2"-7""+111i b=2"".7"+3.

a) Dokazati da se razlomak % ne moze skratiti ni s jednim prirodnim

brojem razli¢itim od 1.
b) Dokazati da broj a+b—7 nije kvadrat ni jednog prirodnog broja ni za
jedan prirodni broj n.

Dokazati da se pri svakom razbijanju skupa X :{1,2,...,9} na dva

disjunktna podskupa bar jedan od tih podskupova sadrzi tri elementa
takva da je suma dva od njih jednaka dvostrukom trecem elementu.

Svaki zadatak je vrednovan sa 10 poena.
U toku rada nije dozvoljeno izlazenje iz udionice niti korisStenje digitrona i mobitela.
Vrijeme za rad je 180 minuta.

SRETNO!

18
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1. Oznac¢imo sa x broj godina koje treba da produ da bi otac bio dvostruko
stariji od sina. Tada vrijedi

24+r=2(14+2),

odakle je x = 14. Dakle, za 14 godina otac ¢e imati 56 godina, a sin
28 godina i otac ¢e biti dvostruko stariji od sina.

2. Imamo:

(b—o) (c—a)” (a —b)’
(a=b)(a—c) (b—c)(b—a) (c—a)(c—Db)
(c=b?+@—c)’+(b-a)P .
= PEDIE ) (zbir kubova)
(c—=b+a—c) [(c—b)2—(c—b)(a—c)—i—(a—c)z} +(b—a)
(a—b)(b—c)(c—a)
(a —b) (> = 2bc + b* — ac + ab + ¢ — be + a®> — 2ac + &) + (b — a)®
(a—=b)(b—c)(c—a)
(a — b) (3¢2 4+ a® 4 b* — 3bc — 3ac + ab) — (a — b)°
(a—0b)(b—c)(c—a)
(@ —b) (3¢ + a® + b? — 3bc — 3ac + ab — a® + 2ab — b?)
(@a—=b)(b—c)(c—a)
_ 302—3bc—3ac—|—3ab:3.c(c—a)—b(c—a) _3. (c—a)(c—0b)
3(b—c)(c—a) (b—c)(c—a) (b—c)(c—a)

A =

Dakle, izraz A ima konstantnu vrijednost —3, koja ne zavisi od a,b i c.

3. Da bismo mogli usporediti brojeve BE + C'F i EF, potrebno je kon-
struisati neke nove duzi koje su podudarne duzima BE,C'F i EF.

19
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U tu svrhu produzimo DF preko F do tacke G tako da je |GD| =
|IDF|, pa kako je jos |ED| = |[ED|i /GDE = /FDE = 90°, to su
trouglovi DEG i FED podudarni. Odavde slijedi da je |EG| = |EF|.
Primjeéujemo da trougao BG E sadrzi dvije stranice koje su podudarne
s BEi EF.

Pokazimo sada da vrijedi |FFC| = |BG/|. Imamo da je |[BD| = |CD],
|DG| = |DF| i /GDB = /FDC (unakrsni uglovi), pa vrijedi da su
trouglovi DBG i DCF podudarni. Iz te podudarnosti slijedi da je

Na kraju zakljucujemo da je |EF| = |EG < |BE|+ |BG| = |BE| +
OF|

4. a) Razlomak { se moze kratiti nekim brojem ako i samo ako taj broj
dijeli nzd(a, b). Zbog toga odredimo nzd(a, b).

Neka je d = nzd(a,b). Tada je a = du i b = dv, pri ¢emu su u i v
relativno prosti prirodni brojevi. Kako je 2a — 70 =1, to je

1 =2du — 7dv = d(2u — Tv).

Odavde slijedi, kako d dijeli desnu stranu da mora dijeliti i lijevu stranu,
dad |1, pajenzd(a,b) = 1. To znadi da se razlomak moze kratiti samo
sa prirodnim brojem 1.

b) Imamo

a+b—7="2"7" 4 114 2" 437 = 2" T (T+2)+ T = 9-2"- T +7.

Akojen =1,ondajea+b—7="7-19. Broj 7-19 nije potpun kvadrat.

20
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Pretpostavimo da postoji prirodan broj n > 2 takav da je broj a+b—7
kvadrat nekog prirodnog broja, recimo broja k. Broj 2" za n > 2 je
djeljiv sa 4, pa broj 9 - 2" - 7" mozemo napisati u obliku 4 - m, gdje je
m=9-2""2.7" Tada je k2 = a+b— 7 = 4m + 7. Ovo je neparan
broj, pa je i k? neparan broj, a samim tim je i ¥ neparan broj. Neka je
k=2t + 1. Tada imamo 4m + 7 = 4t* + 4t + 1, tj. 4m +6 = 4¢(¢t + 1).
Dakle, 2m — 2t(t + 1) = —3. Ovo je nemoguce, jer je razlika bilo koja
dva parna prirodna broja paran broj, a u nasem slucaju ta razlika je
neparan broj 3. Pretpostavka da postoji prirodan broj n > 2 takav da
je a+b—"T kvadrat nekog prirodnog broja dovela nas je do kontradikcije,
pa nije tacna.

5. Pretpostavimo da tvrdnja nije tacna, tj. da postoje disjunktni pod-
skupovi A i B skupa X takvi da je X = AU B i nijedan od skupova
A i B ne sadrzi tri elementa takva da je suma dva od njih jednaka
dvostrukom tre¢em.

Broj 5 je u jednom od skupova A i B. Neka je npr. u A. Pretpostavimo
da je broj 3 takoder u A. Kako je 54+3=8,to4 nijeu A. Iz54+1=6
slijedi da 1 nije u A. Iz 3+ 7 = 10 slijedi da 7 nije u A. Dakle, brojevi
4,11 7 pripadaju skupu B. No, 147=8 povlaci da brojevi 1, 4 1 7 nisu
u B. Dobili smo kontradikciju. Dakle, 3 € A, tj. 3 € B.

Na isti nacin zakljucujemo da 7 nije u A, veé je u B.

Ako bi brojevi 4 i 6 bili u A, onda bismo imali 44+6=10, to znaci da
4,5,6 ne mogu sva tri biti u A. Zato je bar jedan od brojeva 4 ili 6 u
B. Neka je npr. 4 € B. Tada je 1 € A, jer bi u protivhom za elemente
1,4,7 € B vrijedilo 1 +7 = 8 = 2 - 4, §to je suprotno pretpostavci da
ni jedan od skupova A i B nema tu osobinu. Kada bi 2 bilo u B imali
bismo 2+4+4=6, to povlaci da bar jedan od brojeva 2, 3 i 4 nije u B.
Dakle, 2 nije u B, pa je u A. Kako je 2+ 8 = 10, to 8 nije u A, pa je 8
uB. 1z8+4=12slijedi da je 6 € A. Iz 941 = 10 slijedi da je 9 u B.
Dobili smo 7, 81 9 u B sto je nemoguce jer je 7+ 9 = 16.

Pretpostavka da je 4 € B dovela nas je do kontradikcije, pa nije tacna.
Na isti nacin se pokazuje da podatak 6 € B vodi do kontradikcije.
Dakle, brojevi 4 i 6 nisu u B, pa su u A. No, tada opet imamo kon-
tradikciju jer je 4 + 6 = 10. Dakle, pretpostavka da tvrdnja nije ta¢na
dovela nas je do kontradikcije, pa zakljucujemo da pretpostavka nije
tacna.
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KATEGORUJA - VI1/9 i VI/8 RAZRED

P PREZIME | IME SKOLA 1|1 2]3]|4|5]|SVE|% NAGRADA
1 |Avduki¢ Hana 08 "Safvet-beg Basagi¢", Breza 10|10 1110] 2| 33 |66 Il nagrada
2 |Batakovi¢ Edvin 08 "Sead Cehi¢", Grahovo - Velika Kladusa 10| 10| 1 |10| 1| 32 |64 IIl nagrada
3 |Osmié Asja 08 "Pazar", Tuzla 10|10 1|110] O] 31|62 Il nagrada
3 |Paradzik Sandro 05 "Cengi¢ - Vila 1", Sarajevo 10|10 1 {10 O] 31|62 IIl nagrada
3 |Hati¢ Vedad 0S8 "Vrhbosna", Sarajevo 10|10 11 0] 10| 31|62 Il nagrada
6 |Dedi¢ Elma 08 "Camil Sijari¢", Zenica 10|10 2| 8] 0] 30 |60 Il nagrada
7 |Basari¢ Lamija "Druga osnovna skola" Bugojno 10|10 1|1 8] 0] 29 |58 Il nagrada
8 |Saracevic Aldin 0S8 "Mejdan", Tuzla 10|10 11 2] 2] 25|50 pohvala
9 |Arnaut Belmin 0S "Orahovica", Donja Orahovica - Gradanica 101101 1] 3] 0| 24|48 pohvala
9 |Hadzi¢ Larisa "Druga osnovna skola" Bugojno 10|10 1| 3] 0| 24|48 pohvala
11 |Alibasi¢ Dalila 08 "25. novembar", Velika Kladusa 10|10 11 2] 0] 23|46 pohvala
11 |Calki¢ Ahmed 08 "Vladimir Nazor", Zenica 10|10/ 3] 0|0 23|46 pohvala
11 [Causevi¢ Ajdin "Prva osnovna $kola", Velika Kladusa 101 1| 1101 1| 23|46 pohvala
11 |Djedovi¢ Ema 08 "Kreka", Tuzla 10|10 31 0] O] 23|46 pohvala
11 |[Mehanovi¢ Adna 0S "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac 10 10| 1 0| 23 |46 pohvala
16 |Alagi¢ Azra 08 "Skender Kulenovi¢", Sarajevo 101|110 0] 22 |44

16 [Mursalimova Elina 0S "Fatima Guni¢", Sarajevo 10{10|l 1] 1] 0| 22|44

18 |Ahmespahi¢ Admir 08 "Mesa Selimovi¢", Sarajevo 10009 111]0] 21]42

18 |Muratovi¢ Alem 08 "Husein ef. Pozo", Gorazde 1010l 0] 1] 0| 21|42

18 | Ziri¢ Haris 08 "Harmani I", Biha¢ 10{10| 0| 1| O | 21|42

21 |Jasarevi¢ Edis 08 "Mehurié¢i", Mehuriéi - Travnik 1001 2| 1| 2| 4] 19|38

22 |Babic¢ Azra 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 71101 10| 0| 18 |36

23 |Galijagevi¢ Sara 08 "Sead Cehi¢", Grahovo - Velika Kladusa 103 1]11]1]16]32

24 |Ahmetovic Zerina 08 "Pazar", Tuzla 101 2| 1] 20| 15|30

25 |Jahi¢ Amina 08 "Pazar", Tuzla 1000 1| 1| 2| 0| 14|28

25 |Nuhi¢ Anis 08 "Lukavac Grad", Lukavac 101 2| 1]0] 1| 14|28

25 |Pajali¢ Merima 08S "Konjodor", Konjodor - Buzim 101 2| 1]1]10]| 14|28

28 |Halilbegovi¢ Merima 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 0|11 1]0]13]26

28 |Mutapci¢ Lejla 0S "Mesa Selimovic¢", Zenica 10l 11]1]01]13]26

30 |Rustempasi¢ Nur "Treca osnovna skola", Bugojno o100 1]1|0]| 12|24

30 |Kosovi¢ Alen 0S8 "Gornje Prekounje - Ripac", Biha¢ 101111 0]0]12]24

32 [Sabanovié¢ Hatidza 08 "Travnik", Travnik 711]1]l1]o0|10]20

33 |Ratkovi¢ Meriha 08 "Husein ef. Pozo", Gorazde 6l1]111]0 9 |18

33 |Suljkanovi¢ DZenita 08 "Otoka", Bosanska Otoka 711]10]1|0| 9|18

35 | Dzafi¢ Selma 08 "Celi¢", Celi¢ 3|1|l1|1]o0| 6 ]12

36 [Imamovié Tarik 08 "Vitez", Vitez 311]1|0]lo0o] 5|10

36 [Mesanovi¢ Mak 08 "Isak Samokovlija", Sarajevo 1l1f(1)11]1 5 110

38 |Bakovic Faruk 08 "Hamdija Kre3evljakovi¢", Sarajevo o|l3|l1]J]0]0| 4]S8
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KATEGORUA - VIII/9 i VII/8 RAZRED

P PREZIME | IME SKOLA 1|1 2]3]|4|5]|SVE|% NAGRADA
1 |Cati¢ Hana 0S8 "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo 10| 9 /10| 9] 10| 48 | 96| Inagrada
2 |Omic Ferid "Prva osnovna skola", Zavidovici 10| 10| 3 | 10| 10| 43 | 86 | nagrada
3 |Gjocaj Hana "Prva osnovna $kola", Velika Kladusa 10| 10| 10|10 1| 41 |82 Il nagrada
4 |Podanovic¢ Elvedin 0S "Poljice", Poljice - Lukavac 10| 9|10l 2| 8| 39 |78 Il nagrada
5 |Mujki¢ Amila 08 "Safvet-beg Basagi¢", Novi Travnik 10| 5|10(110] 3| 38|76 Il nagrada
5 |Tahirovi¢ Faik 0S "Grbavica II", Sarajevo 100 9|1 2|1 8] 9] 38|76 Il nagrada
7 |Voji¢ Elma 08 "Kulen - Vakuf, Orasac", Kulen - Vakuf 10| 6 | 10| 0 | 10| 36 | 72 Il nagrada
7 |Biogradlija Lamija 0S "Edhem Mulabdi¢", Zenica 10| 4 |10]10] 2| 36 | 72 Il nagrada
9 |Zejnilovi¢ Berina 0S "Mehmedalija Mak Dizdar", Sarajevo 101 4|1 2] 91]10| 35|70 Il nagrada
10 |Bobic Nail "Druga osnovna skola", Bosanska Krupa 10| 4 |10 O | 10| 34 | 68 Ill nagrada
11 |Grbo Vedad 0S8 "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo 10 11101 8| 0] 29 | 58 IIl nagrada
12 |Micijevi¢ Amina 08 "Hrasno", Sarajevo 1014|121 9]3] 28|56 IIl nagrada
13 |Beganovié Tarik 0S "Cazin II", Cazin 101 4110] 0] 2| 26 |52 pohvala
13 | Dizdarevi¢ Abdulah 08 "Mesa Selimovi¢", Zenica 101 3| 2 |10|] 1| 26 |52 pohvala
15 |Osmanovic Sara 08 "Sveti Franjo", Tuzla 10 51101 0] 1] 26 |52 pohvala
16 |Bajrovi¢ Bakir 08 "Isak Samokovlija", Sarajevo 10| 4|10/ 0] 1] 25|50 pohvala
17 |Efendi¢ Nura 0S "Tusanj", Tuzla 101 3 |10] 0| 1| 24 |48 pohvala
18 |Hrki¢ Maida "Prva osnovna skola", Zavidovici 10| 2|10 O| 1| 23 | 46 pohvala
18 [Sabanovi¢ Belma 08 "Vladislav Skari¢", Sarajevo 10l 4] 8|10 1] 23|46 pohvala
18 |Omercevi¢ Iman 08 "Cazin II", Cazin 10l 6| 5|1 0| 2| 23|46 pohvala
21 |Kalajd%i¢ Muhamed 08S "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo 100 0]o] 9] 3| 22|44

22 |Kavazovi¢ Mubhibija 0S8 "Tusanj", Tuzla 10| 5|1210] 2] 1938

22 |Fejzi¢ Kenan "Druga osnovna skola", Srebrenik 10l 512]0]2]19]38

24 |Grcié¢ Sejla "Druga osnovna skola", Konjic 1]5|1010] 2] 18|36

24 |Tikvesa Medina "Prva osnovna $kola", Stolac 100141 2] 111 18|36

26 |Berkovac Tarik 08 "Olovo", Olovo 8|l5]12|0])]21]17 ]34

26 |Dadi¢ Eldar "Treca osnovna skola", Bugojno 10|60l 0] 1] 17|34

26 |Fazlic Amina 08 "Pazar", Tuzla 1014|201 1| 17|34

29 [Dupanovi¢ Nimaj 0S "Harmani 1", Biha¢ 510l 0] 0| 1] 16 |32

29 |Kandi¢ Elma 08 "Hrasno", Sarajevo 10|41 20| 0] 1632

31 |Dedovi¢ Nejra "Osma osnovna $kola - Amer Cenanovi¢", llidza 10141 0]0] 1] 15|30

31 |Softi¢ Ajna 08 "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac 10|11 210]2]15]30

33 |Festi¢ Amnesa "Prva osnovna skola", Stolac 100 2] 111 14|28

33 |IbrisSimovi¢ Nafija 0S8 "Bulistan”, Lje$evo - Podlugovi - llija$ 101121 0] 1] 1428

33 |Tuti¢ Ema 08 "Husein ef. Pozo", Gorazde 1001 2| 2| 0| 0| 14|28

36 |Hadzi¢ Amar 08 "Dr. Safvet-beg Basagic¢", Sarajevo 10/ 0| 2|10]0] 12|24

36 |Jasarspahic Zerina 08 "Mula Mustafa Baseskija", Kakanj 515120 0]| 12|24

36 |Kurtovi¢ Amina 0S8 "Mula Mustafa Baseskija", Sarajevo 10 2|0|l0] 0] 12|24

36 |Mili¢ Dzeneta 08S "Mula Mustafa Baseskija", Sarajevo 10(]0lo0lo0]2]12]24

40 |Deli¢ Aldina 08 "Prokosovidi", Prokosoviéi - Lukavac 1]1]0f10]0] 0| 11|22

40 |Kurbegovi¢ Adna 08 "Paji¢ Polje", Gornji Vakuf" 1180 2] 11122

42 |Pehar Mak 0S8 "Novi grad", Tuzla 71210 1]10]20

42 |Dervisagi¢ Kenan 08 "lvan Goran Kovaci¢", Gradacac 10l]o|lo]Jojo| 10|20

42 |Musemi¢ Amra 08 "Pazar", Tuzla 6|l4]J]0]J0| 0] 10]20

45 |Selimovi¢ Dzenana "Druga osnovna $kola", Zivinice 11410112 8 |16

45 |Zolota Emina "Osma osnovna 3kola - Amer Cenanovi¢", llidZa 214]l0]0]| 2 8 |16

47 |Perla Ismihana 08 "Husein ef. Pozo", Gorazde 11]0l0]Jo0}]O 1 2

Na Juniorsku matematic¢ku olimpijadu BiH 2015 se plasiralo 10 prvoplasiranih takmicara.
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56. TAKMICENJE MLADIH MATEMATICARA BIH www.umusk.com
20. FEDERALNO TAKMICENJE IZ MATEMATIKE ZA UCENIKE OSNOVNIH SKOLA
BOSANSKA KRUPA 23. maj 2015. godine

KATEGORUJA - I1X/9 i VIII/8 RAZRED

P PREZIME | IME SKOLA 1|1 2]3]|4|5]|SVE|% NAGRADA
1 [Sehovi¢ Ajla 0S8 "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo 10|10l o | 6 | 10] 36 | 72| Il nagrada
2 |Velasevic¢ Boris 0S "Osman Nakas", Sarajevo 10|/ 10| 0 10| 3| 33 | 66 Il nagrada
3 |Kraljevi¢ Luka KSC 08 "Centar", Sarajevo 10| 10| 1 0| 26 |52 pohvala
3 |Skeli¢ Lejla "Cetvrta osnovna $kola", Hrasnica 10/10l 0| 6] O] 26 | 52 pohvala
5 |Vardo Lejla 0S "Skender Kulenovic¢", Zenica 10{10| 0| 1| 3| 24 |48 pohvala
5 |Garib Namir "Prva osnovna skola", Bugojno 10{10|l 0| 2| 2| 24 | 48 pohvala
7 |Zuki¢ Nudzejma 0S "Travnik", Travnik 9|l 2] 0]10| 2| 23 |46 pohvala
8 |Imamovi¢ Ahmed 08 "Kalesija", Kalesija 1000 9|0 1] 2] 22|44

8 [Musli¢ Hana 08 "Skender Kulenovi¢", Zenica 1010l O | O | 2| 22 | 44

8 |Osmanspahi¢ Emir 0S "Husein ef. Pozo", Gorazde 101l 1|10 11 0| 22|44

11 |Beganovi¢ Ilhama 08 "Travnik", Travnik 10{10f 0| 1| O | 21|42

11 [Muri¢ Adijan 0S "Trzacka Rastela", Trzagka Ratela - Cazin 10{10| 0| O] 1| 21|42

11 |Goran Bakir 08 "Travnik", Travnik 10{10f 0| 1| O | 21|42

14 |Smailagi¢ Sead 0S "Miladije", Tuzla 10{10l 0|l 0] O] 20|40

14 |Stock Matthias "Prva osnovna skola", Maglaj 10|10l 0| O] O] 20|40

16 |Grabus Lamija 0S8 "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Sarajevo 100210 5] 2] 1938

17 |DzZaka Tarik 08 "Zahid Barutija", Vogoséa 10| 2|0l 6] 0] 1836

17 |Kreho DZenan 08 "Skender Kulenovi¢", Sarajevo 10l 6| 0] 2] 0| 18|36

17 |Resulovi¢ Amila 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 9160 1| 2] 18|36

20 |Imsirovi¢ Eldar 08 "Musa Cazim Cati¢", Zelinja Donja - Gradacac 100 2]0]2]2] 16|32

20 |Sulji¢ Sabina 08 "Poljice", Poljice - Lukavac 102|013 1] 1632

22 [Sili¢ llda 0S "Cazin I", Cazin 101 2| 0] 1] 2] 15|30

23 |Pozderac Admir 0S8 "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo 10l 2] o]o] 3| 14|28

24 |Berkovac Mejra 0§ "Olovo", Olovo 9l2]10|0]2]13]26

24 |Fejzi¢ Hana 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 10|10l 0] 2] 13]26

24 |Gjocaj Arijana "Prva osnovna $kola", Velika Kladusa 10l 2|0]1]0]13]26

24 |Hajdarevi¢ Ervin 08 "Solina", Tuzla 10/0|J0|l0]3]13]26

24 |Kari¢ Amera 0S "Olovo", Olovo 100 2] o] 1]0]| 13|26

29 |Hidi¢ Nejla "Prva osnovna skola", Maglaj 10 2| 0|l0] 0] 12|24

29 |Kajtaz Ajla "Sesta osnovna $kola", Mostar 10j]0lo0l0]2]12]24

29 |Keserovi¢ DZana "Prva osnovna skola", Velika Kladusa 10l 1| 0] 110 12|24

29 |Larma Martina 08 "Isak Samokovlija", Sarajevo 10|10l 1]0]12]24

29 |Mehanovi¢ Omer Abdulkerim 08 "Dr. Safvet-beg Basagi¢", Gradacac 10 2| 0|l0] 0] 12|24

34 |BeSo Amer 08 "Travnik", Travnik 910100 2] 11|22

34 |Grbi¢ Amina "Druga osnovna 3kola", Gracanica ojojof1]0])]11]22

34 |Handzi¢ Emina 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 10]1J0l0]0])] 11]22

34 |Jasarevi¢ Hamza 08 "Safvet-beg Basagi¢", Visoko 10|10l 0]0])] 11]22

34 |Osmanovi¢ Arnes 08S "Gornja Orahovica", Gracanica 101|000} 11122

34 |Smajlovi¢ Emina 08 "Dr. Safvet-beg Basagic¢", Sarajevo 10|10l 0]0])] 11]22

40 |Zuko Alen 08S "Fahrudin Fahro Bas¢elija", Gorazde 10l]o|lo]Jojo| 10|20

41 |Begi¢ Hamza 08 "Musa Cazim Cati¢", Sarajevo 9lolo|lo]lo] 9|18

42 |Musinbegovi¢ Adisa 0S "bulistan", Lje$evo - Podlugovi - Ilija$ g8lojlo]Jo|o]| 8 |16

Na Juniorsku matematicku olimpijadu BiH 2015 se plasiralo 10 prvoplasiranih takmicara.
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